
disponible sur Gallica ou Google books. C’est au sujet de la construction d’un cercle

assujetti à passer par deux points donnés et à couper une droite sous un segment

capable d’angle connu, que cette configuration apparait. On constate alors qu’elle

sert également à répondre au problème posé ici (pages 18 à 21).

Autres Solutions : Alain Corre (Moulins), Pierre Renfer (Saint Georges d’Orques),
Georges Lion (Wallis), Bernard Collignon (Coursan).

Exercice 489-4 Complexe (d’après les XXXIIIes olympiades mathématiques

espagnoles)

Montrer que tout nombre complexe non nul peut s’exprimer comme somme de deux

nombres complexes dont la différence et le quotient sont des imaginaires purs.

Solution de Alain Corre (Moulins)

– Soit x + y i la forme algébrique du nombre complexe z, et soit A le point du plan

complexe d’affixe z.

– Soit a + b i la forme algébrique du nombre complexe u
1
, et soit le vecteur du

plan complexe d’affixe u
1
.

– Soit a¢ + b¢i la forme algébrique du nombre complexe u
2
, et soit le vecteur du

plan complexe d’affixe u
2
.

Sachant que u
1
+ u

2
= z et que u

1
- u

2
est un imaginaire pur, on a : 

Appelons (D) la droite du plan complexe d’équation et B le point du plan

complexe tel que . Le point B appartient à (D).

La condition est un imaginaire pur entraîne que la

différence des arguments de u
1

et u
2

vaut modulo p.

Les vecteurs et sont donc

orthogonaux. Donc B appartient à l’intersection de (D)

et du cercle de diamètre [OA].

On a donc : ; .

Autres solutions : Jean Gounon (Chardonnay), Jean-Claude Carréga (Lyon),
Alain Corre (Moulins), Pierre Renfer (Saint Georges d’Orques), Jacques Chayé
(Poitiers), Georges Lion (Wallis), Jean-Yves Le Cadre (Saint Avé), Pierre Lapôtre
(Calais).
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